
2.Кольфчaвныуиgеaлов_
Вспомнить : а) Кольцо целостности

,
елĸа

.

Делилась

в таĸих Кольцах
,
простой Элт, едины? ?раж . прост .

( см . AN-5
,
АНЬ и §3.5из[ Вин] );

Б) идеал ĸольца , фаĸтор Кольдо , фаĸтор ĸользо
но лаĸом

. идеалу - поле@N8 и § 9.2 из [ВИН))

Ауд ТКА А и В- ĸонца (алгебры над полем ĸ)
от. е y : А → В - гомоморфизм ĸолу (алгебр), или

⇐ +д) у = же + уу Ду ) e -жду) ну
е-A

( и для ахтар
'

(244--2Же ) ĸаĸ и Их е-A )
.

-



ИЗ очр - я идеала ⇒ Если 2-ДА
,
то от- е

П : А → # 1- но прячу ат = а +I - гоп- зм
,

он (ĸаĸ и в случае Групп) на ]-я ĸаноничесĸим .

Т
.

1 (о гот - зла ) Тут у : А → В - чот - зп ĸолу .

Ё)= { аслана} = В воронью в В)
2) нетЁ- { ас-Аĸĸо} « А ( идеал в а)

3) От -е я :
*
Кету →Тту по правилу

( а+ Нету ) у = ая - изоморфизм .

Д-в См .
Т - 2 в § 9.2 из [Вин]

.



Гринд А = КГ»
,

в = К и e -риĸе .

т-т из К
.

а- - е у г А → В поправĸу на Й fc» -гоп-ж
Iте = К ,

Кет я = (х - с) КБС] - все мы - ны
,

делящиеся на х -с
. Поэтому Корея= К °

( сравни с теоремой Без» . Другие примеры

c.sn/I3UDuoereT.9.2f.
Чтобы огр -ть фаĸторах гетрз

А
д- алгебры А

от идеала I дог . требуется ,
чтобы ✗I EI V2 E К

.

Опр - е Гомоморфизма и теорема о том - Зонах

летно рано стреляется И алгебра .



ад Кольце (алгебра ) А р> аж ,

в прямую сумму
своих подĸопу ( поди гетр) Ах , - - Да , если

1) абелева группа А - прямая Санта аб . чрзт Д- Аĸ
( в. n . А есть пряма Анна тур в А

, - -
Аĸ в

Санае алтер )

2) А i. Aj = 0 при i #j (
но Равносильно тому ,что

Ад ,
-- - Ан - идеалы ) .

Олд
'

( Внешнее) Прямая сумма ĸолу . ( ангар)

Да .
.
- Аĸ - это прямая сумма АЮ - -⑦Аĸ

их аддитивных групп ( в. п .

в ст > чае ап тетр )

С по ĸомпонентной операций умножения :
(ц , →

ж) (Ц , _
. 2) = (ДУ» . - 22 ) .



Тренд Отр - я 2.2
"

эĸв - ни в том смысле
,
что

А г- A , ⑤ .
-

⑦Аĸ
, где А- из ар

2
.

Д-В Таĸже ĸаĸ и в случае Групп .
. . .

Пресса Ест A , .
-

А
ĸ а) ас соу , Б)

Комм
, В) с единицей >

ть и Ато . - ⑦ Аĸ тоже ,

3^-51 Ест Ах ,
-

А НЗ дет . нуля ,
- верно

ли это для А
,
-0

. -
① Аĸ ?

Зад Деĸ -ть
,

что 24 = -22*2-6<=1.0--1
и и = ĸв

.



Даже
,

А - Комп . ас соу . Кольцо с 1
.

Греев Пусть SE A .
Мн - ☐ о (5) =

= { ах , -1 + amxm / ж , - - хы ← S
, м . - ап ЕА } # A,

при этом (5) - наим . идеал , содержащей $ .

Ауд 5- (5) - идеал , порожденный
мы - вот $

.

323 Доĸ - то идеал .

3

041 Идеал ( и)
,
порожденный одним эл- том

и польза А на ] - СЯ .



Орд Целостное ĸольцо § ĸотором
все

идеалы главные ,
на } -и ĸонцом Главных

идеалов ( Prinei рее Integrae Дома iu = PID).

Примерз 1) Г- - поле г) 7
,
но не 72 в стиле

Состав и
т.ĸ Там есть Цитен нуля .

3) Каждое е Вĸл
.

но ✗ взо - РГД

( см . прям 3 и > AN 8 или Т
.

9.2.2 из ТВИ] .

4) Стреляют Невĸа .

PID : например ,

А = { a-ts.FI/a.bEZ--£ } -

подĸат
в E

- неевĸлидово ĸольцо главных идеалов .



1-2 В ĸонце гл . идеалов А ✓ х
, у
ЕА оценит

их наиб . Общий делитель d и он может
быть представлен

в виде D= ах-14 ,
где а. ВЕА .

Д-B A - н мы - во 5- { ах + by | а >
ВЕА} .

В силу прсзл .

3 - это идеал , порту .

х иУ
Г. ĸ

.

A - PID По Эле А
: I = (г) .

2-Т И - исĸомый @

Мы поем нигде о то > п
.

I = (хд) Е- ( d).
Т- ма о соц. и единств - разл , тоя Сохр для PID
( но не теорема о делении с остатĸа !)

.



Ё- Пусть и - ненулевой ниоĸр .

эл -ТКольца

главных идеалов А. Фаĸтор - Кондо А-И»
Является полет⇒ М - простой тт ĸонца А.

Дне ст . доĸ - то т -

2 из АН 8 ( аналог. цве

для Евно . Кому ) или Т .
9.2.4 и ] ТВИН]

,

Тусы МиГ - Взаимно простые ж -ты

ĸольца главных идеалов А . Тогда

Арно) = АЖ ⑦ Арт) .

шаг
. 4 : А → Аж + АЖ)

Д- Во : см т. 9.25» ГВИН]# (a -м ,
а -ны )

и т .
1 о гоп - Зна ĸолец .



Принес ^) # и 7-2-1-0 Же ⇒ пня и 149=1
,

2) f (х) = ( х - а )
. _

(Х -Си )
, где со - - G - паж

.

⇒ К [ х)/ (f ) =
"☐%

. д)
⑦ .

-

⑦
""%- Б-

= К ⑦
.
-

① К = К ?


