
5.tt/otunnneanreh-p.umroorpa3duuxugeaOnp4-Гость F - поле
.

Системой алгебраичесĸих

уравненийS от переменных Ж .
.
-

х
и под полет Г-

НА 3 - Ся не Гор S - { fi = 0 (А EF [х, - xD ,

i от}

Если /I / <-то S - ĸонечная система .

Мн - во

✗¢ ) - м и - Во всех решений системы S .

Системы

S ,
и S
,
эĸв - ны (S,-д)

,
если ✗Д) =ЖЕ )

.

Ауд Поджи - во ✗ ЕЕ
"

на } - я (аффинным)

алгебраичесĸим многообразием над полем F,
если найдется система алгебр .

ур-Й КАУ)$,
для ĸоторой ✗ (S )

= ✗ .



Изучение теории алгебраичесĸих милоотразит
- основная эта на алгебраичесĸой чсолетрии .

Др } Идеалом системы 5--42174--0 / ios}
-

НА } -я идеал 1-(5) = ( fi | :е) ĸонца Г- Ее ,- - И] .

Тренд Если f EI то f (а) = О Их е-ХА ) .

1-13-0: f е- 1- (5)⇒ f - гр :[ +Грн для неĸоторых

02 , . .im ←I ⇒ 1- (х ) = О х ⇐ ✗ ($)
.

Прете БЫ hf , - -А } и hg, - - да} два пажа вI .

Тогда S , = { fi - 0,1=1. - и } ~ 52--42--0,5=1 .
-
ĸ} .

Дрё Вытеĸает из прах .

1
.



( Тчĸытета отжил) любая САУэĸ -на ĸомнат
в
"
геом . форте

"

системе .

I-B По
„
анг

"

т- не Гильберта оБазисе 6.9. 4.г)

идеал ICS ) системы S имеет ĸон . . ты с }Д- tn}
В силу прим .

2 $ ~ { 71--0 .
. -
2- о } .

Упр 1 1) Любая система от орто переменило ~
-

системе из дня ур-я

г) Любая система над ☒ за - на
сытые

из орто др- я _ Унд. 2,1--0. - 2--04--47 -
НТВ

3) Система 47--0 ,что} над € не эĸ
- на

ниĸаĸой системе из орто уравнения .



Недостатоĸ оф - я идеала системы стоит в

том
,

Что у Квн пх Систем МонтПтв

разные идеалы .

Птур {х - о} -470} , но (2)=/ (х ) .

Онр 4 Идеалом аĸт. многообразия ✗EFБа . - И]
-

на 3-я I (Х) =/f ЕЕ[и. -
К] | -14--0 Их ← ×] ,

Приз S , -51=>9 (✗ (Б) = I (✗8ч)) .

D-Boi-T.se .
S
,
- Sz ✗(Д) =✗(5)

,
то тож очевидна

Д- ст Достаточность
.

Тцсть ] (Хд ) ) =] (✗(52)) .

Тĸ д- EICSI ) EJCXCSI)) для 0--1,2 , К-191 :

вып . ся FE ](✗8D) ⇒ ✗9) а-✗(Е) .

Агялотично
,



✗9) E ХД)

Зад 1×15)) - наибольший идеал ,>ад ,

лен- с✗1$

В пруду . примере 11×(25--03)=61--11×11×-0})) .

На Вопрос КАК по идеалу I (5)
выяснить лечит

ли f E ] (✗ (S)) отвечает "
геом

. версия
"

-1
- Гильберта

о нулях
.

Одд Тнт A - ĸомп
.

ас соу . ĸому с единицей ,
I # A .

Мы - ть г CI) - за е-А | a' е-I для неĸоей}
на } - Ся радиĸалом идеала I КонцаА. 06034 .

Г (Е) = ГГ
.

11
"

г) IE т (I) 2) АГА )) - г (I) 3) т Б) I. A
A - Во : Упр 2 .



Прост Гость 1-« Г- [х, - -
х] Тту ✗ Б)=✗ (Б)

.

Д-ра IЕТ ⇒ ✗(Е) е-✗ (I) . Вйь х ⇐✗ Б)
.

Если f 4=10 для f E Б-, то f%) -41470
для ноты s е-ПГ

,
это противоречит тому , что fЁI

для Тд а-Пф

Олд Идеал I на 3- ся радиĸальным , если

г ( I ) = -1
.

( из пнх И ⇒ радиĸал идеала -

радиĸальный идеал ) .

Т .
2 ( ГильБуте о нулях В

„

Геом
"

форте)
Для любой системы на г. чай $ над ам? Замы поют Г-

У(✗ 15 ) ) =К#S» .



Другими Словами
, для Мĸ

- не f E F [ И -
- И]

вых - со -6--0 ЖЕ ✗ (5)⇒ ⇒ е-ПГ

fs EICS) , где S - САУ над Алт зал .
поĸа Г-

.

II. Ем ФЕН» >
то Их е- ✗8) -1%1--1))

Тут теперь f 7) =о ✓✗Ж
,
но fs # I -4*5

Рассмотрим алгебру А = Г- [7- - xD/[ ( S ) и

ĸанон
.

го м - Зм Т : Г- [х , _ -
Ки] → A .

Полагая

три ) - iei , i - 1- и ,
Имеем А = Г- ЕИ . - Чп] -

- алгебра ĸм . ноу ап
ĸ вами

.

полет F
.

Тут

а = П -4) .

Наше ĸредоложные о f Виа неет , но

а не плавности в А .

А Значит
,
но Г- 9.4.4



Т.Е. Т .

Г. О них Я и алт. форте
"

,

Эгон
_ зм д .

- А → §
при Котором у (а) =/ 0.
По этому гоп- ну мы сĸачем т-т х←ХД

для ĸоторого ft ) -10 , приходя ĸ противорет / ю .

✓ Х E F
"

можно ар
-ть гоп - 3М де : Г-[ц . -

ĸв→ Г-

правилом Их (д) = дне) V-gc-FT.se . . -
Й

,

①траты ,
если µ : Г- [х

. -
↳→ Г- - гоп - Зм

,
то

7- К ЕЕ
"

: µ = Их , достаточно взять

✗ = (Y (xD
,
- -✗ (Хи)) .

Таĸим образом ,
имеется

рация пилдз
F
"

и мы- вом гоп - нов и] Г-Ее, . -
Й

в Г- [ проверьте ! )



Если ĸ е-✗(S)
,
то Их CICS) ) - о ⇒

Кд Ef +I имеем Их (д) = Их Cf ) . Поэтому
от- е де : А =

Г-а-
-КУ
,
→ Г- по

правшу 4ч (ĸ (д) = ✗« (д) , дети . - -5
,

ĸорреĸтно о пр-на 1- ĸ E ✗ (5) и яда - Ся гот - ном

ИЗ А в F
. При этом % (и;) = Цру) - i- я ĸор -

Т- х
.

Обратно
,
если у : А → F - гоп - Зм

,
то найдется

✗ E ✗ (5) таĸой, что у
= Ух .

Достаточно

положить ✗ = ( у (4) , . - Шип )) .

Посĸольĸу , 74 : А-7 F : у (а) =/ а, где f⇒а)

Эхе ✗8) : 4--9 ⇒ 4×61--10=>4×-43--10



⇒ f(х) -1-0 для ✗ ЕХ , противоречие

Слову САУ S над апт. Зал .

полет Г- несовмещу

те , ✗ 15 )-1⇒ 1EI (S )
.

¥0 : Если 1 EI (5)
,

то УР- е 1=0 можно доб .- ть

ĸ s ⇒ ✗ 8) =p,

ты ✗ (5) = ⇒ ] (✗ (Д)- Г- [х . .
-
И]

,

Т.ĸ. У (✗ ( S) ) - НАИБ
. Идеал , для пн - но в f из ĸоторого

Г- ĸ ←✗9) Н» -0 . Поэтому 1€ ] ( ✗9) -ты
⇒ 3-«N : НЕ I

,
т.е 1--8<-8 (5)дз

Итд а это следствие на«Вают т . Ть ьчрТЕ

О полях в Слабой форме .



Куда) Поĸажете , что Т Гильзы не верна над ☒

в) Если f , 8 . -
2 EUR Ее] и f = о Их е-К

"

:

f, - 4=0 ,
i = 1-

-
т
,
то Э % , - ты

Е# Ех ) :

f-n.tt/-rmfCnes=2CAYS,~.Sz--7rCI8d)--rCICS)
.

3^1 Позволяет устанавливать ~ систем , не на ход их

::÷Ё÷→
в F

"
и н - порожденным ал ЕеБрали Без

ниаь и . элементов ст .

ин] стр . 393-394 .


