
3.EBĸмseнĸолЫАиĸоaЫАтЯныхщеажf

буд Комп
. ассоу. Кольцо с 1 на 3- ся целостным

(область целостности , integral Ломай ) .

Примеры 2-
,
К [х] для люто целостного ĸонца К .

-02 не сохр . при переходе и фаĸтор ĸольцу 1
.

Таĸже ĸаĸ из # строится поле ⑦ , а для поля
Г- из Г-[х] Строится поле рациональных ф- ций
ИЗ любого целостен . Конца А можно построить
поле частных ① (А)

,
зная 0Th - е эĸ - сына AZ

правилом ( а. Б) ~ ( a
'

, Б)⇔ ай = a
'
в итерации на

ĸлассах эĸ- сти :[НЕВТЕРПЕЖ:] Д .

Ст
.

Д. 3§ ТО ↳ [ВИН) .



022 Пусть A - целостное ĸольцо .

Элементв

ĸольце A делит элемент . а ЕА
,
если 7g EA .

а = qb СОЮЗн : в | а им а : в
"

а денте не в
"

)
.

Эл - ты а и в ĸолья А ассоциирована , если

а / в и в/а воти а-в)

Тренд ( св- в деланоса) Если А - ценное
ĸольцо ,

то 1) с / а и с / в ⇒ с / а + Ь;

г) Ка А- с / Ь ⇒ с /@Ь) - ЕдРа-тя

3) a и Ь ассоциировал⇔ 3- с е- А
*
: а = с Ь

.

023 Наобратной ненулевойэл -т р Целости . Конца

на ] - Ся простым , если он не может Быть предстал .

в виде р - автор aub -необратимые ж-ты .



024 Целостное Кондо А на}- ся евĸлидовым,
если сущ -

й ф- эля N
: А 140}→ ТЦ

( называемая нормой ) , Вова . след
.

условиям :

1) N (а в ≥ N (а) нрав - во имеет место ⇔ в←АБ
г) ✓ a ,

66A
,
Ь -1-0

,
3- др

EA : а- qb -1W
и либо г - О

,
ибо И (г) < N ( в)

.

Зĸд В г) и тщета едины . 9 и г. В ×) второе
можно вывести из ◦ст . условий

Принес 1 .

А =#
,
На /=/ а / } ◦ м . сучĸу ĸ

2
.
А = Г- [ х]

,
N -4 ) = Лед f . ←

см
.
436571 [Вид

3. Кольцо 2- [☐ = { а #bi | а. ЬЕ# > i - мнимая едаща]
Целых гауссовых чисел от- но нормы Май МБ



0m21 нам польша и общим делителем эа-план Ь

целостного ĸольца А называется за-т d EA :

1) d ( а и d / Ь ( d- общий делитель аль) ;
2) если d

'

EA : d
'

/ a a d
' / Ь
,
то d

'

/ d .

Отан .

D= ( a - Ь )
.

Тд Тут А- евĸл . Кольцо
. Тту> для любых а. ЬЕА

существует наБ. общий делитель d -9,0 и

ней о >тся и
,
✓ ←А : D=

-

ах-16
. ( в

- Во : ст .

[Вин] Т 3.5

0426 Эл - ты а и Девĸа
. Кому а на}-Я

взаимно простыни , если (а , в) =L .¥
Слева ( ĸритерий взаимной простоты ) ?⃝ Важнапростые

МН -м

( а , 67--1⇔ 3- и ✓EA : ап+ в ✓= 1. г. 3.52
иТвин]



041 Целостное ĸольцо в ĸотором все

идеалы главные ,
на 3 -Ся ĸонцом Главных

идеалов ( principlektegraedome.in = PID).

Примерз 1) Г- - поле ⇒ #
,
но не 7h в стиле

Состав и
т.ĸ Там есть щиты нуля .

3) Каждое е Вĸл
.

но ✗ взо - PID

( см .

'

Т
.

9.2
.

2 из ТВИ] )

4) Стреляют Невĸа .

PID : например ,

А = { a-ts.TT/a.bEZ--J } -

подано
в E

- неевĸлидово ĸольцо главных идеалов .



Тд В ĸонце гл . идеалов А V-x.yc-AC.esцелуй
их наиб . Общий делитель d и он может
быть представлен

в виде D= ах -1kg ,
где а. ЬЕА .

Дре Р - м мы - Во Е- { ах -16g ( а >
ЬЕА} .

В силу прим
? -

4
- это идеал , надо 2g .

х и].
Г. ĸ

.

A - PID то 1-че А : I = (г) .

2-Т И - исĸомый

Мы троеĸ моде ото > п .

I = (хд) ё- (d).
Т- ма о соц и единств - раза . тоя сохр для PID
Отсюда следует(ст . § 3.10 след .

и > права . 17, ито в поле

частных ĸольцат . идеялов есть одно>Н .

Запись ввиде ниоĸр -

дроби .



Пусть и - ненулевой ниоĸр .

эл -ТКольца

главных идеалов А. Фаĸтор - Кондо А-((⇒
Является полет⇔ М - простой 7nF ĸонца А .

1-131 Ст
.

Т .
9.2.4 и ] ГВИН]

.
.

Туса Миб - Взаимно простые ж -ты

ĸольца главных идеалов А . Тогда

Арно) ≈ На ⊕ Го) .

Нач
. 4 : А → Ни +%)

Д- Во : ст т. 9.25» ГВИН] ржали ,
а -ны )

И Т .
1 о гоп - Зна ĸолец .



Принес Я # и 774-0 Хе ⇔ пня и 149-1
.

2) f (х) = ( х - Са )
. _

(х -Си )
, где и - - G - РАЖ

.

⇒ К [ х)/ (f ) ≈
"Тре

. ⇒⑦
.
-

④
""%- Б-

≈ К ⊕
.
-

① К = К
"

.

Б- (о форме Смита тт над РГБ .

М -

да над

ĸонцом А т . идеалов приводится ĸ нормальной
форме Смита

.

д_B Сложность : нет алгоритма Евĸлид > .

на >оĸт КВАЗИэлементарным преобразованием
Системы строĸ ( столбцов) Ха , - - Хи Замену



нерп ж -тов Х, и Xj на ад -167 > СХ, -1dg , где
( 91 ) - обратная м -ца с жми ИЗ А.( он отрыла

⇔ | 911 = ad - he E АД . Пр - е
, обратное

К И ВАЗа элементарному
- ĸвазижеле парная .

Пару элтов { а. у } Конца А можно ĸвази эта .

ир - ем привести ĸ виду { Я ,
о }

, где D= { а. 4.3 .

А - но
,
но т . 27 а. ЬЕА : ах + ↳у

=D
.

Тогда
а в

м- за ↳ % ) обреĸла (ее ор - ль - Д) .

Соотв
.

ĸвт театр .

- е переводит Чжу } в 44°}.
В остальном д- во проводится таĸже ĸаĸ и
вон- Во T . 1.2 из АТ 1m

.

Б-


