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Ðå÷ü ïîéä¼ò î ìíîãîãðàííèêàõ [1] â òð¼õìåðíîì åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå. Òî÷íåå � îá èç-
ãèáàåìûõ ìíîãîãðàííèêàõ [2], ò. å. òàêèõ çàìêíóòûõ ìíîãîãðàííûõ ïîâåðõíîñòÿõ, ïðîñòðàí-
ñòâåííóþ ôîðìó êîòîðûõ ìîæíî èçìåíèòü çà ñ÷¼ò èçìåíåíèÿ òîëüêî äâóãðàííûõ óãëîâ. Ïðè
ýòîì áåç îãðàíè÷åíèÿ îáùíîñòè ìîæíî ñ÷èòàòü, ÷òî âñå ãðàíè òðåóãîëüíûå.
Âïåðâûå èçãèáàåìûå ìíîãîãðàííèêè áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé ïîñòðîèë Ðîáåðò Êîííåëëè â

1977 ãîäó. Äîêëàäû îá ýòîì îòêðûòèè áûëè ñäåëàíû íà ñåìèíàðå Áóðáàêè â Ïàðèæå [3] è
íà Ìåæäóíàðîäíîì êîíãðåññå ìàòåìàòèêîâ â Õåëüñèíêè [4]. Ñðåäè âñåõ èçâåñòíûõ ñåãîäíÿ
èçãèáàåìûõ ìíîãîãðàííèêîâ áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé íàèìåíüøåå ÷èñëî âåðøèí � äåâÿòü �
èìååò ìíîãîãðàííèê, ïîñòðîåííûé Êëàóñîì Øòåôôåíîì, ñì., íàïðèìåð, [5].
Ñàìûì èçâåñòíûì ñâîéñòâîì èçãèáàåìûõ ìíîãîãðàííèêîâ ÿâëÿåòñÿ òîò ôàêò, ÷òî â ïðî-

öåññå èçãèáàíèÿ ñîõðàíÿåòñÿ îáú¼ì îáëàñòè, îãðàíè÷åííîé èçãèáàåìûì ìíîãîãðàííèêîì. ýòî
ñâîéñòâî âïåðûå áûëî äîêàçàíî È.Õ. Ñàáèòîâû â 1996 ãîäó. Äîêëàäû îá ýòîì ðåçóëüòàòå
è åãî îáîáùåíèÿõ áûëè ñäåëàíû íà ñåìèíàðå Áóðáêàè [6] è Åâðîïåéñêîì ìàòåìàòè÷åñêîì
êîíãðåññå â Áåðëèíå [7].
Èç íåäàâíèõ îòêðûòèé óïîìÿíåì ðàáîòó À.À. Ãàéôóëëèíà è Ë.Ñ. Èãíàùåíêî [8], ãäå äîêà-

çàíî, ÷òî åñëè îèí ìíîãîãðàííèê ïîëó÷åí èç äðóãîãî íåïðåðûâíûì èçãèáàíèåì, òî îáëàñòè,
îãðàíè÷åííûå ýòèìè ìíîãîãðàííûìè ïîâåðõíîñòÿìè ðàâíîñîñòàâëåíû.
Äëÿ ðåøåíèÿ çàäà÷ ïî èçãèáàåìûì ìíîãîãðàííèêàì ïðèìåíÿþò íå òîëüêî ñîáñòâåííî ãåî-

ìåòðè÷åñêèå ìåòîäû, íî è ìåòîäû àëãåáðû, àëãåáðàè÷åñêîé òîïîëîãèè è òåîðèè ôóíêöèé
ìíîãèõ êîìïëåêñíûõ ïåðåìåííûõ. Â òåîðèè èçãèáàåìûõ ìíîãîãðàííèêîâ êàæäûé ìîæåò íàé-
òè ñåáå íåðåø¼ííóþ ïðîáëåìó ïî ñâîåìó âêóñó, íàïðèìåð:
Îòêðûòàÿ ïðîáëåìà: Âåðíî ëè, ÷òî ìíîãîãðàííèê Øòåôôåíà èìååò íàèìåíüøåå ÷èñëî

âåðøèí � äåâÿòü � ñðåäè âñåõ èçãèáàåìûõ ìíîãîãðàííèêîâ áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé? Â ñòàòüå
[9] ïîêàçàíî, ÷òî âñå ìíîãîãðàííèêè áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé, èìåþùèå 7 èëè 8 âåðøèí ÿâëÿ-
þòñÿ íåèçãèáàåìûìè, çà âîçìîæíûì èñêëþ÷åíèåì ìíîãîãðàííèêîâ îäíîãî êîìáèíàòîðíîãî
òèïà, äëÿ êîòîðûõ âîïðîñ ïîêà îñòà¼òñÿ îòêðûòûì. Âîçìîæíûé ïëàí èññëåäîâàíèÿ ñîñòîèò
â ñëåäóþùåì: (à) ïðîðåôåðèðîâàòü ðàáîòó [9], ò. å. ïåðåñêàçàòü å¼ ñâîèìè ñëîâàìè; (á) ïîëó-
÷èòü ðåçóëüòàòû ðàáîòû [9] ñâîèì ìåòîäîì; (â) îáîùèòü ðåçóëüòàòû ðàáîòû [9], ò. å. âûÿñíèòü
ñóùåñòâóþò ëè èçãèáàåìûå ìíîãîãðàííèêè áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé òîãî êîìáèíàòîðíîãî òèïà,
êîòîðûé íå ïîääàëñÿ àâòîðó ñòàòüè [9].

Ëèòåðàòóðà

[1]. È. Ëàêàòîñ. Äîêàçàòåëüñòâà è îïðîâåðæåíèÿ. Ì.: Íàóêà, 1967. 152 ñ.
[2]. Â.À. Àëåêñàíäðîâ. Èçãèáàåìûå ìíîãîãðàííûå ïîâåðõíîñòè // Ñîðîñîâñêèé îáðàçîâàòåëü-
íûé æóðíàë. 1997. � 5. Ñ. 112�117.
[3]. È.Õ. Ê¼éïåð. Èçãèáàåìûå ïîëèýäðàëüíûå ñôåðû â E3, ïî Ðîáåðòó Êîííåëëè. Â êíèãå:
Èññëåäîâàíèÿ ïî ìåòðè÷åñêîé òåîðèè ïîâåðõíîñòåé. Ì.: Ìèð, 1980. Ñ. 210�227.
[4]. R. Connelly. Conjectures and open questions in rigidity. In the book: Proc. int. Congr. Math.,
Helsinki 1978, Vol. 1, 407-414 (1980).
[5]. È.Õ. Ñàáèòîâ. Îáú¼ìû ìíîãîãðàííèêîâ. Ì.: ÌÖÍÌÎ, 2002. 32 ñ.
[6]. J.-M. Schlenker. La conjecture des sou�ets (d'apr�es I. Sabitov). In the book: Bourbaki seminar.
Volume 2002/2003. Ast�erisque 294, 77�95, Exp. No. 912 (2004).
[7]. A.A. Gaifullin. Flexible polyhedra and their volumes. In the book: Proceedings of the 7th
European congress of mathematics. Berlin, 2016. Zurich: EMS, 2018. P. 63-83.
[8]. À.À. Ãàéôóëëèí, Ë.Ñ. Èãíàùåíêî. Èíâàðèàíò Äåíà è ðàâíîñîñòàâëåííîñòü èçãèáàåìûõ
ìíîãîãðàííèêîâ// Òðóäû ÌÈÀÍ. 2018. Ò. 302. Ñ. 143�160.
[9]. È.Ã. Ìàêñèìîâ. Íåèçãèáàåìûå ìíîãîãðàííèêè ñ ìàëûì ÷èñëîì âåðøèí// Ôóíäàìåíòàëü-
íàÿ è ïðèêëàäíàÿ ìàòåìàòèêà. 2006. Ò. 12, � 1. Ñ. 143�165.

http://math.nsc.ru/~vaalex/
http://www.math.nsc.ru/~vaalex/papers/9705_112.pdf
https://www.mathunion.org/fileadmin/ICM/Proceedings/ICM1978.1/ICM1978.1.ocr.pdf
https://mccme.ru/free-books/mmmf-lectures/book.21.pdf
http://www.mathnet.ru/php/archive.phtml?wshow=paper&jrnid=tm&paperid=3933&option_lang=rus
http://www.mathnet.ru/php/archive.phtml?wshow=paper&jrnid=tm&paperid=3933&option_lang=rus
http://www.mathnet.ru/php/archive.phtml?wshow=paper&jrnid=fpm&paperid=926&option_lang=rus

