
Âîïðîñû ê çà÷¼òó ïî êóðñó ¾Òåîðèÿ ÷èñåë¿
Îïðåäåëåíèÿ.

1. Àëãåáðàè÷åñêîå ÷èñëî, öåëîå àëãåáðàè÷åñêîå ÷èñëî, ñòåïåíü àëãåáðàè÷åñêîãî ÷èñëà.

2. Îòíîñèòåëüíàÿ ïîãðåøíîñòü ðàöèîíàëüíîãî ïðèáëèæåíèÿ.

3. Îïðåäåëåíèå ðàöèîíàëüíîãî ïðèáëèæåíèÿ ñòåïåíè η > 0.

4. Îïðåäåëåíèå ñèììåòðèçîâàííîãî íàáîðà.

5. Îïðåäåëåíèå àñèìïòîòè÷åñêè ýêâèâàëåíòíûõ ôóíêöèé.

6. Îïðåäåëåíèå ôóíêöèé π(x), ψ(x), ψ̃(x).

7. Ôóíêöèÿ Ìàíãîëüäòà. Îïðåäåëåíèå ôóíêöèé ×åáûø¼âà ñ ïîìîùüþ ôóíêöèè Ìàí-

ãîëüäòà.

8. Ôóíêöèÿ Ðèìàíà.

9. Ñâ¼ðòêà Äèðèõëå, ôóíêöèÿ Ì¼áèóñà.

10. Ïîðÿäîê ýëåìåíòà ãðóïïû.

11. Îïðåäåëåíèå õàðàêòåðà àáåëåâîé ãðóïïû.

12. Ïðîäîëæåíèå õàðàêòåðà ãðóïïû Z∗
m äî ìóëüòèïëèêàòèâíîé ôóíêöèè íà N.

13. Õàðàêòåð ïî ìîäóëþ m. Îïðåäåëåíèå ðÿäà L(z, χ).

14. Ìåòðèêà ïîëÿ, ìåòðèçîâàííîå ïîëå.

15. Ìåòðèêè ïîëÿ Q.

16. Ýêâèâàëåíòíûå ìåòðèêè.

17. Òîïîëîãè÷åñêè èçîìîðôíûå ìåòðèçîâàííûå ïîëÿ.

18. Îïðåäåëåíèå ïîïîëíåíèÿ ìåòðèçîâàííîãî ïîëÿ.

19. Îïðåäåëåíèå êîëüöà öåëûõ p-àäè÷åñêèõ ÷èñåë.

20. Îïðåäåëåíèå ïîëÿ p-àäè÷åñêèõ ÷èñåë.



Äîêàçàòåëüñòâà.

1. Àëãåáðàè÷åñêèå ÷èñëà îáðàçóþò ïîëå, êîòîðîå ÿâëÿåòñÿ àëãåáðàè÷åñêèì çàìûêàíèåì

ïîëÿ ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë.

2. Ìèíèìàëüíûé óíèòàðíûé ìíîãî÷ëåí öåëîãî àëãåáðàè÷åñêîãî ÷èñëà èìååò öåëûå êî-

ýôôèöèåíòû.

3. Ìíîæåñòâî öåëûõ àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë îáðàçóåò êîëüöî.

4. Êðèòåðèé ñóùåñòâîâàíèÿ ðàöèîíàëüíîãî ïðèáëèæåíèÿ ñòåïåíè η.

5. Òåîðåìà Äèðèõëå î ðàöèîíàëüíîì ïðèáëèæåíèè. Ñòåïåíü ïðèáëèæåíèÿ èððàöèî-

íàëüíûõ ÷èñåë.

6. Ñòåïåíü ïðèáëèæåíèÿ ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë.

7. Òåîðåìà Ëèóâèëëÿ î ñòåïåíè ðàöèîíàëüíîãî ïðèáëèæåíèÿ àëãåáðàè÷åñêîãî ÷èñëà.

Ïðèìåð òðàíñöåíäåíòíîãî ÷èñëà.

8. Òîæäåñòâî Ýðìèòà.

9. Ñâîéñòâà ïðîèçâîäíûõ ìíîãî÷ëåíà a
p(n−1)
n

(p−1)!
xp−1h(x)p.

10. Ñâîéñòâà ñèììåòðèçîâàííûõ íàáîðîâ.

11. Åñëè α � àëãåáðàè÷åñêîå ÷èñëî, òî eα íå ìîæåò áûòü îòðèöàòåëüíûì ðàöèîíàëüíûì

÷èñëîì. Òðàíñöåíäåíòíîñòü π.

12. Äëÿ ëþáîãî ðàöèîíàëüíîãî α ̸= 0 ÷èñëî eα íå ÿâëÿåòñÿ àëãåáðàè÷åñêèì. Òðàíñöåí-

äåíòíîñòü e.

13. Ýêâèâàëåíòíîñòü àñèìïòîòèê äëÿ π(x) è ôóíêöèé ×åáûø¼âà.

14. Ôîðìóëà îáðàùåíèÿ Ì¼áèóñà. Äîêàçàòåëüñòâî òîæäåñòâà Λ = ln ◦ µ. Ïðîèçâåäåíèå
ðÿäîâ Äèðèõëå àðèôìåòè÷åñêèõ ôóíêöèé.

15. Ïðåäñòàâëåíèå ðÿäà
∑∞

n=1 f(n)n
−1 äëÿ ìóëüòèïëèêàòèâíîé ôóíêöèè f â âèäå ïðîèç-

âåäåíèÿ. Òîæäåñòâî Ýéëåðà. Ôóíêöèÿ Ðèìàíà íå èìååò íóëåé ïðè Re z > 1.

16. Ïðåäñòàâëåíèå èíòåãðàëüíîé ôóíêöèè ×åáûø¼âà ñ ïîìîùüþ ëîãàðèôìè÷åñêîé ïðî-

èçâîäíîé ôóíêöèè Ðèìàíà.

17. Àíàëèòè÷åñêîå ïðîäîëæåíèå ôóíêöèè Ðèìàíà â îáëàñòè Re z > 0.

18. Äîêàçàòåëüñòâî íåðàâåíñòâà |ζ3(s)ζ4(s+ ιt)ζ(s+2ιt)| > 1. Ôóíêöèÿ Ðèìàíà íå èìååò
íóëåé íà ïðÿìîé Re z = 1.

19. Îöåíêè ìîäóëÿ ôóíêöèè Ðèìàíà, ìîäóëÿ å¼ ïðîèçâîäíîé è ìîäóëÿ å¼ ëîãàðèôìè÷å-

ñêîé ïðîèçâîäíîé.

20. Äîêàçàòåëüñòâî àñèìïòîòè÷åñêîãî çàêîíà ðàñïðåäåëåíèÿ ïðîñòûõ ÷èñåë. Àñèìïòî-

òè÷åñêàÿ ôîðìóëà äëÿ n-ãî ïðîñòîãî ÷èñëà.



21. Ãðóïïà õàðàêòåðîâ êîíå÷íîé àáåëåâîé ãðóïïû èçîìîðôíà ýòîé ãðóïïå. Ñîîòíîøåíèÿ

îðòîãîíàëüíîñòè.

22. Ñâîéñòâà ðÿäà L(z, χ).

23. Ñâîéñòâà ôóíêöèè L(z,H).

24. Òåîðåìà î ñõîäèìîñòè àíàëèòè÷åñêîé ôóíêöèè íà èíòåðâàëå (0, 2). Äîêàçàòü, ÷òî
òî÷êà z = 1 ÿâëÿåòñÿ ïîëþñîì ôóíêöèè L(z,H).

25. Òåîðåìà Äèðèõëå.

26. Êðèòåðèé ýêâèâàëåíòíîñòè ìåòðèê.

27. Êëàññèôèêàöèÿ ìåòðèê ïîëÿ Q.

28. Òåîðåìà î ñóùåñòâîâàíèè ïîïîëíåíèÿ.

29. Ñâîéñòâà êîëüöà öåëûõ p-àäè÷åñêèõ ÷èñåë.

30. Äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû î òîì, ÷òî Q̂p ÿâëÿåòñÿ ïîïîëíåíèåì ïîëÿ Q.


